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Ytans symmetriegenskap. I I: 4 talas ej blott om direkt
kongruens, utan #&ven om symmetrisk kongruens. Vid
beviset harfér forutsittes en ny egenskap hos ytan nam-
ligen den, att en del av ytan, fattad materiellt, kan tagas
bort, vandas om och Aater liggas tillbaka (pa avigsidan),
s att den kommer att helt och héllet ligga i ytan. Denna
nya egenskap kan emellertid under vissa kontinuitets-
betingelser bevisas gilla for planet.

I friga om klotet kan man inte utan vidare taga ut en

tunn kalott, viinda utsidan till och fd den att 4nyo passa

till klotet. Men liksom man kan vanda ut och in pé ett
kladesplagg, s kan man vanda ut och in pa kalotten, om
den fattas sisom bojlig, och da passar den till klotet. Be-
viset for denna sats stéder sig pa planets symmetriegenskap
och tillhor stereometrin.

Anm. For sfaren och psevdosfaren galler ett femte kon-
gruensfall, som inte giller for planet, nimligen att tva tri-
anglar aro kongruenta, om vinklarna i den ena éaro lika
med var sin vinkel i den andra.

De évriga axiomen. De aritmetiska axiomen 1—7 kunna
latt bevisas for rata linjer, cirkelbagar i lika stora cirklar
samt vinklar. Aterstir antagandet, att ax. 3 och 7 galla for
ytor. i

Anm. I friga om ax. 2 for vinklar har man att iakttaga,
att man kan bilda summan av tvd vinklar pi tva satt,
varvid figurerna bli symmetriska.

Axiomen 8 och 9 kunna betraktas som definitioner pa

begreppen %; ax. 10 tillhor definitionen pa den rata linjen,
och ax. 11 Kan latt bevisas. Av ax. 11 foljer sedan, att om
tva rata linjer, som rika varandra i en punkt utdragas it

denna punkt till, si skira de varandra.

Sammanfatining. Def. 1. Ytan, pa vilken figurerna upp-
ritas, skall vara sidan, att en figur v. s. h. kan flyttas huru
som helst i ytan utan att linjer, vinklar och ytor i figuren
. &ndra storlek — forflyttningsaxiomet.
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Lemma 1 (linesats). Om en figur tages ut ur ytan och
vindes om, kan den &ter laggas ner i ytan helt och hallet
(ytans symmetriegenskap).

Def. 2. Rdta linjer aro sddana i ytan dragna linjer, som
aldrig rdka varandra tvid och tvd i mer &n en punkt,
huru de an forflyttas, sdvida de ej falla utefter varandra.

Azx. 1. Genom tva punkter v. s. h. i ytan kan man alltid
draga en rit linje (= Euklides’ post. 1).

Féljdsals 1. En rat linje kan forlingas. Den kan namligen
enl. def. 1 forflyttas langs sig sjalv.

(Fig. 158.) Foljdsats 2. En rat linje kan ej dragas ut pi
mer an ett sétt &t vartdera héllet. Ty om rata linjen AB kunde
dragas ut bide i riktningen BC
och i riktningen BD, s& skulle

xF
den rata linje, som férbinder en

punkt E pd BD med en punkt A B TF

F pa andra sidan om BC (ax. 1) Fig. 138. )

rdka den givna rata linjen (ut-
dragen) i annu en punkt, vilket strider mot def. 2.

Def. 3. En geometrisk storhet A (linje, vinkel, yta) siges
vara lika stor som en annan B, om deras delar kunna
laggas pd varandra s8, att bada storheternas alla delar
sammanfalla. Om daremot alla delar av A darvid falla in
pd B, men ej tvirtom, siges A vara mindre in B och B
slorre an A.

‘6ljdsats. Alla rata vinklar aro lika stora.
Az. 2. Om 4 ér%B vid ett tillfalle, s ar A alltid = B
resp. .

Lemma 2. Om vinkelsumman i en enda triangel ar % 2R,
sd ar vinkelsumman i alla trianglar% 2 R resp.
For sfiren ar vinkelsumman > 2 R.
» planet » » =92R.
» psevdosfdren » » < 2R.




