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Ylarts sgmrnetfiegenskap. I I: 4 talas ej blott om direkt
kongruens, utan iven om symrnetrisk kongruens. Vid
beviset hiirftir ftirutsiittes en ny egenskap hos ytan nim-
ligen den, att en del av ytan, fattad materiellt, kan tagas

bort, vhndas em och flter liiggas tillbaka (pfl avigsidan),
sfl att den kommer att helt och hflllet ligga i ytan. Denna
nya egenskap kan emellertid under vissa kontinuitets-
betingelser beuisas giilla fol planet.
. I fr$ga om klotet kan man inte utan vidare taga ut en

tunn kalott, vhnda utsidan till och f& den att inyo passa'

till klotet. Men liksom man kan vlnda ut och in pfl ett
kliidesplagg, sfi. kan man vhnda ut och in pfl halotten, om
den fattas sflsom bojlig, och dfl passar den till klotet. Be-

viset f6r denna sats st<ider sig pi planets symmetriegenskap
och tillh<ir stereometrin.

Anm. Frir sfdren och psevdosfiren ghller ett femte hon-
gruensfall, som inte ghller f<ir planet, niimligen att tvfl tri-
anglar aro hongruenta, om vinklarna i den ena iro liha
med var sin vinkel i den andra.

De iluriga ariomen. De aritmetiska axiomen 1-7 hunna

litt beuisas f<ir riita linjer, cirkelbflgar i lika stora cirklar
samt vinlrlar. Aterstflr antagandet, att ax. 3 och 7 giilla ftir
ytor.

Anm. I frfiga om ax. 2 for vinhlar har man att iakttaga,

att man kan bilda surlman av tvfl vinklar pfl tvfl siitt,

varvid figurerna bli symmetriska.
Axiomen 8 och I hunna betraktas som delinitioner pfl

begreppen !, ,*. 10 tillhor definitionen pfl den rhta linjen,

och ax. 11 khn IStt bevisas. Av ax. 11 f<iljer sedan, att om
tvfl riita linjer, som riha varandra i en punkt utdragas &t

denna punkt till, sfl shira de varandra.

Sammanfattning. Def. 1. Ytcn, pfl vilken ligurerna upp-

ritas, skall vara sfldan, att en flgur v. s. h. kan flyttas huru
som helst i ytan utan att. linjer, vinklar och ytor i liguren
indra storlek - ftirflyttningsaxiomet.
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Lenuma I (linesats). Om en figur tages ut ur ytan och
viindes orn, kan den flter liiggas ner i yton helt och hillet
(ytans symmetriegenshap).

Def. 2. Rtita linjer hro sidana i ytan dragna linjer, sorn
aldrig rika varandra tvA och tr,fl i mer hn en punkt,
huru de iin frirflyttas, sflvida de ej falla utefter varandra.

Ar. 1. Genom tvfl punhter v. s. h. i ytan kan rnan alltid
draga en riit linje (: Euklides' post. 1).

Fdljdsals 1. En riit linje kan f<irliingas. Den kan nhmligen
enl. def. 1 f<irflyttas lAngs sig sjiilv.

(Fig. 158.) Fdljdsats Z. En riit linje kan ej dragas ut pfl
rner in ett sfltt flt vartdera hillet. Ty om riita liujen;l.B hunde
dragas ut bflde i riktuingen BC
och i riktningen BD, s6. skulle
tlen rita linje, sorn f<irbinder en --" '
purrlrt E pA BD med en punkt ^fr,F' pfl andra sidan om BC (ax. l) !'ig. 1s8.
r&ka den givna rAta linjen (ut-
dragen) i innu en'punht, v.ilket strider mot dcf. 2.

Dief. 3, En geometrisk storhet A (linje, vinhel, yta) siigcs
vara /ilca sfor'som en annan B, om deras delar kunna
liiggas pi varandra s6, att bflda storheternas alla delar
sammartfalla. 'Om dhremot alla delar av A dflrvid falla in
pfl B, men ej tvlirtorn, siges ,4, vara mirrdre in B och B
sliirre dn A.

I'dljdaats. Alla rita vinklar iiro lika stora.

Ar. !. Om A arlr vid ett tiltfiiile, sfl hrA alttittln
Icsp.

Lemrna 2. Om vinkelsumman i en enda trianget ar ! Z R,

sfl iil vinkelsumman i atla triangfar!2R'resp.
F6r s/ciren ir tinkelsumman > 2 R.
> planet )) )) :2 R.
>> pseudosfdrcn )) )) < 2Il.


