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Anm. Genom att nirmare gransha Euklides' axiom ha

vi funnit, att de delvis kunna bel'isas och delvis reduceras

till definitioner. Det flterstflr dock tvi axiom, vilkas natur
ej iir tillriittalagd. Det fdrsta kan visserligen rhhnas till
ytans delinition, men existensen av ytor, som hava denna
egenshap iir icke bevisad.

Vidare linnas en del frirutsiittningar (axiom), som hhr
inte ha medtagits, siirskilt ml nimnas antagandet, att ytan,

cirkeln och rita linjen dro kontinuerliga. Si antages i
satserna I: 1 och 22, att om en cirkellinje faller delvis inom
och delvis utom en annan, sfl mfrste de b&da cirkellinjerna
hava nflgon punkt gemensam. I I: 12 g6res ett motsvarande
antagande om en cirkellinje och en riit linje' I ax. 12 gcires

motsvarande antagande om tvfl riita linjer.
Slutligen antages i I: 16, att en riit linje (BE), som f6r-

enar tvi punkter pfl en triatgels (ABC) omkrets, faller
inuti triaugeln.

Den geometniska Paradoxen.

En lucka i definitionernc. Enligt f<iregflende sammanfatt-

ning frirutsflttes, att en geometrisk storhet kan flyttas frfln
ett stille till ett annat utan att lndras till sin storlek, men

\
begreppen f definieras endast med hiinsyn till storhetens

lirge efter f<irflyttningen. Dfl 'det alltsfl saknas en definition
pfl dessa begrepp for storheter, som innu belirrna sig pS

olika stilllen, si 6r det absolut omojligt att avg<ira, oln en

georqetrisk storhet hndrar storlek vid for'flyttningen, och

dlrmed f<irfaller grundt'rirutsiittningen ftir def. I och siledes
iven frir allt det andrar geometrin sahnar siledes alldeles

en fast mark att bygga P&.
A andra sidan s5ger 'erfarenheten, att geometrin trots

allt bygger pi en fast grund. Vid niirmare unders<ihning

dirav finner lnan, att denna grund inte iir av logiskt-
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matematisk natur, utan den 6r rent empirisk, i det rnan
utgir frffn erfarenheten orn ofcirhnderliga kroppar. Om jag
ocksfl inte kan geometriskt deliniera kropparnas ofdriinder-
lighet, sfl finns det dock i min erfarenhet kroppar, som
f<irefalla ett vara oftiriinderliga. Det iir till en dylik erfaren-
het, som def. 1 refererar och inte till en klar deflr:ition.
Geometrins grund hr sfilunda inte att anse som oslker eller
ohflllbar, men den flr oklar.

Luckan cir endast skenbar. I sjiilva verket Ar det omdjligt
att rent geometriskt definiera, vad som menas med att fud
riita linjer, som rdltas i so.rnma punkt, 6iro llka stora, De
kunna vara till utseendet hur olika sonr helst, man kan
alltid betrakta dem sorn lika stora, blott dotta nntagande
inte kommer i strid med andra antaganden i flguren. En
cirkellinje, som ritas omkring en punkt O som nredel-
punkt, kan d[rfrir vara hur ojiimn som helst, blott vnrje
radie rihar cirkeln i en och ej mer in en punkt.

I friga om cirhelns godtychlighet frir dvrigt mtrste dock
en inskrhnhning gbras, i det att Eukl. I sats 1 (sid. 22)
ftirutsfltter, att tvfl cirkellinjer, som ligga delvis inom och
delvis utom varandra, m&ste skflra varandra, d. v. s. havn
nfigon punkt gemensam. Detta uttryckes dhrmed, att ch.kol.
linjen m&ste vara en kontinuerlig linje. I Eukl. I satr 2
g6res samma frirutsiittning ang&ende den riita linjen.

Granskar uran Eukl. I sats 1 litet nd.rmare, finner man,
att den inneh&ller 6nnu ett antagande. Ritas de bAda cirk.
larna pi det nhmnda godtyckliga siittet (jfr fig. 17 s. 22),
si linner man aven nu (enl. t def. 15), att AC:AB och
BC:BA. Hhrav fdljer alldeles icke, att CB iir:CA. Ty
ritar man ornkring C som medelpunkt en cirkel, som gAr
genom B, sA kan man, enligt vad frirut sagts fdr <ivrigt,
rita denna hur ojairnn som helst, och sflledes behdver den
inte gfl genom A. DA nu detta erfordras i satsen, sl mlste
axiomen kompletteras med ett hhremot svarande axiom,
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