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som kan uppfattas som en kornpletterande definition pfl
likhet och uttrychas sfllunda:

Def. 4. Eukl. ax. 1 giiller ftir strickor.
Med anvindning av Eukl. ax. 3 bevisas sedan sats 2,

vars inneb<ird iir att bestimma vad som lnenas med att
tud ruita linjer, som icke ha ndgon punkt gemensam, ato
lika linga. Inneb<irden av Eukl. ax. 3 5r i detta fall den,

att de delar av radierna, som befinna sig mellan tvi
honcentriska cirkellinjer, skola betraktas som lika stora.

Fdr <ivrigt kunna de rita linjerna utgtiras av ndrstan vilha
kroklinjer som helst, blott villkoret i Eukl. ax. 10 alltid [r

"'Ilill''rn"t'som i frflga om rita linjer han man i fr&ga

om vinklar pfl ett entydigt siitt definiera vad som menas
rned, att tvfl vinklar, som ej ligga si, att den ena helt och

hillet tickes av den andra, iiro lika stora. Man kan diirf<ir
betrakta tvfl sfldana vinklar vilka som helst som lika stora,
om detta ej strider mot andra antaganden i liguren.

Pfl samma sfltt kan snart sagt vilken yta som helst be-
traktas sorn en yta av konstaut krtikning. Man har endast
att infdra f<irflyttningsaxiomet under form av det f6rsta
hongruensfallet. H:irigenom inskrinkes godtyckligheten i
frflga om liha stora vinklar enligt foljande delinition:

Def. 5. En yta sflges ha en konstant krtikning, om f6rsta
hongruensfallet betrahtas sflsom gillande f<ir densamma.

Detta innebir, att f<ir en s6dan yta giiller ftiljande sats:

Om tod sidor i en tr'iangel dro lika med uar sin sidc i
en annan triangel och de mellanliggande uinklarna betraktqs

som likq. stora, sd skola duen de mot lika stora sidor stdende

uinklarna samt trianglarnas gtor betraktos so,n lilta stora.
.Anm. Man han sedan liitt bevisa (indireht), att de iter-

st&ende sidorna mflste betraktas som lika stora.
Allteftersom man betraktar vinhelsulnman i en onda tri-

angel s&som-<r*, sl kommer ytan att betraktas sflsom
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tillhrirande den sfdrriska, plana eller psevdosfiiriska typen
resp. I frirsta fallet fflr ytan dock icke betrahtas sflsom
oiindligt utstricl<t.

Vi hava sflledes kommit till det resultatet att, rept
geometriskt sett, >>planet> kan vara en hrrr buklig yta som
helst, >den riita linjen> hur krokig sorn helst och dessutonr
kunna vilka riita linjer (som r&has i ena hndpunkten) oclr
vilka vinhlar som helst anses vara >lika storaD, blott de
uppfylfq, vissa allmdnna villkor: de Euhlideiska satserna
och bevisen bliva dock oforiindrade.

Tilliimpat pfl verkligheten skulle detta resultat innebhra,
att man icke har n&gra reut geometriska metoder att visa
upp, t. ex. om en kropp indrar l6ngd, nhr den flyttas. Meu
elfarenheten ger tvirtom vid handen, att vissa hr:oppar drro
i det allra ninnaste stela, d. r'. s. ofrilinderliga till storlek
och form. Hulu skall denna erfarenhet ses i ljuset av det
resultat ri kommit till?

I sjilva verket ir inte godtyckligheten sfl stor, som den
vid f'<irsta pflseendet frirefaller. om e, figur.i,nehiller endast
nigra fi riita linjer, sfl hunna de ritas ganska godtyckligt
utan att skAra varandra i rner iin en punl<t (jfr {ig. 15g).
Orn I u betraktas sflsom:Iu, sfl hunna de >rita> linjer.na
A och B iche rika varandra, om C ir en rrit linie (l:27).
Ritar man uu sidana >riita> linjer ofant-
ligt tiitt mellan .4 och R, sfl kunna de ej
r6ha varandla, imen dfl kunna alla dessa
ej ha sarlrna form som .A, utan att rrigr.a
mfiste r&ha Il. Ju flera lin.ier sonr r.itas,
desto mindre blir alltsiigodtychligheten.
\rerl<ligheten kan nu belrahtas s&soru uppfylkl ay geo-
metriska figurer, villia ligga oA,dligt tiitt, och diirfrir kan
en klopps geometrisha f<iriindring lid en frirflyttning f<ir-
siggi e,dast pfl ett regelbunclet stitt, sfr regelbundet till och
med, att vi sakna medel att unders<il<a densarnma. Tv cle
i,strume't vi a,vri,da r,flste ju sjrilva hndras pa sairrna
regelbundna siitt.

Fig. 159.


