138

som kan uppfattas som en kompletterande definition pé
likhet och uttryckas salunda:

Def. 4. Eukl. ax. 1 giller for strackor.

Med anvandning av Eukl. ax. 3 bevisas sedan sats 2,
vars inneboérd ar att bestimma vad som menas med att
tvd rdta linjer, som icke ha ndgon punkt gemensam, éro
lika linga. Innebérden av Eukl. ax. 3 ar i detta fall den,
att de delar av radierna, som befinna sig mellan tvé
koncentriska cirkellinjer, skola betraktas som lika stora.

For 6vrigt kunna de rita linjerna utgoras av néstan vilka
kroklinjer som helst, blott villkoret i Eukl. ax. 10 alltid ar
uppfyllt.

Lika litet’ som i friga om rita linjer kan man i fraga
om vinklar pi ett entydigt satt definiera vad som menas
med, att tvA vinklar, som ej ligga s, att den ena helt och
hallet tackes av den andra, aro lika stora. Man kan déarfér
betrakta tvd sddana vinklar vilka som helst som lika stora,
om detta ej strider mot andra antaganden i figuren.

P4 samma sitt kan snart sagt vilken yta som helst be-
traktas som en yta av konstant kréokning. Man har endast
att inféra forflyttningsaxiomet under form av det forsta
kongruensfallet. Harigenom inskrankes godtyckligheten i
friga om lika stora vinklar enligt féljande definition:

Def. 5. En yta siges ha en konstant krékning, om forsta
kongruensfallet betraktas sisom gallande fér densamma.
Detta innebar, att for en siddan yta galler foljande sats:

Om tvd sidor i en triangel dro lika med var sin sida i
en.annan triangel och de mellanliggande vinklarna betraktas
som lika stora, sd skola dven de mot lika stora sidor stdende
vinklarna samt trianglarnas ytor betraktas som lika stora.

Anm. Man kan sedan latt bevisa (indirekt), att de &ter-
stiende sidorna méste betraktas som lika stora.

Allteftersom man betraktar vinkelsumman i en enda tri-

angel sﬁsom%2R, s& kommer ytan att betraktas sisom
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tillhérande den sfariska, plana eller psevdosfiriska typen

-resp. I forsta fallet fir ytan dock icke betraktas sisom

oandligt utstrackt.

Vi hava sdledes kommit till det resultatet att, rent
geometriskt sett, »planet» kan vara en hur buktig yta som
helst, »den rata linjen» hur krokig som helst och dessutom
kunna vilka rita linjer (som rikas i ena andpunkten) och
vilka vinklar som helst anses vara »lika stora», blott de
uppfylla vissa allménna villkor: de Euklideiska satserna
och bevisen bliva dock oférandrade.

Tillampat pa verkligheten skulle detta resultat innebara,
att man icke har nagra rent geometriska metoder att visa
upp, t. ex. om en kropp dndrar lingd, nir den flyttas. Men
erfarenheten ger tvartom vid handen, att vissa kroppar éro
i det allra narmaste stela, d. v. s. oféranderliga till storlek
och form. Huru skall denna erfarenhet ses i ljuset av det
resultat vi kommit till?

I sjalva verket ar inte godtyckligheten si stor, som den
vid forsta paseendet forefaller. Om en figur innehaller endast
nigra fa rata linjer, si kunna de ritas ganska godtyckligt
utan att skéra varandra i mer &4n en punkt (jfr fig. 159).
Om A u betraktas sdsom = A v, si kunna de »rata» linjerna
A och B icke rdka varandra, om € ar en rat linje (I: 27).
Ritar man nu sddana »rita» linjer ofant-
ligt tatt mellan A och B, si kunna de €j
raka varandra, men d& kunna alla dessa
ej ha samma form som 4, utan att nigra
maste rdka B. Ju flera linjer som ritas,
desto mindre blir alltsz"fgodtyckligheten.
Verkligheten kan nu betraktas sisom uppfylld av geo-
metriska figurer, vilka ligga oandligt titt, och darfér kan
en kropps geometriska férindring vid en forflyttning {or-
siggd endast pa ett regelbundet sitt, s& regelbundet till och
med, att vi sakna medel att underséka densamma. Ty de
instrument vi anviinda maste ju sjilva andras pa samma
regelbundna sitt.

Fig. 159.
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