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Anm. Medelst denna av Euklides givna 16sning visas 6verskadligt, ait ‘
en manghorning kan forvandlas till en pgrm, och detta ir i de flesta |
fall tillrickligt. Men om nigon Onskar utféra konstruktionen av den |
sokta pgrmen, si kan han limpligen anvinda f6ljande l6sning.

(Fig. 68.) Losning II.

L4it CDEFGH vara den givna manghérningen.

Sammanbind tv‘a vinkelspetsar (D och F), mellan vilka
blott en vmkelspet\s (E) ligger. Drag genom denna punkt |
(E) en linje || sammanbindnings- |
linjen (DF), tills den rakar en nar-
liggande sida, utdragen om si be-
hévs, i en punkt (1), som samman-
bindes med den aterstiende (D) av
de tre namnda hérnen. :
_ Pdstdende: Den nya manghor- |
ningen CDIGHC, som har ett horn |
mindre 4n den givha CDEFGHC, ar lika stor som denna. |

Bevis. A\ DEF= /A DIF (sats 37); lagg till manghor- |
ningen DFGHCD, *." mangh. DEFGHCD = méngh. DIGHCD. |

Sedan forfares p. s. s. med den nya méingh., tills man ]
slutligen fir en triangel, som &r lika stor som den givna 1
méingh. Darpd konstrueras den sékta pgrmen enl. sats 44. |

Anm. Har den givna méngh. en eller flera initgiende vinklar, inver- |
kar detta ej pa konstruktionen, om man stindigt viljer utitgiende 1
vinklar att skaffa bort. !

Fig. 68.

7 Sats 46. Problem. '
(Flg 69.) Att pd en given rdt linje (AB) upprita en

kvadrat. ]

c Drag genom endera dndpunkten t. ex. A en rit
 linje AC | AB (sats 11) och gér AD = AB; drag |
1N . vidare DE || AB, BE || AD (sats 31). ;
L_‘/ / Figuren ABED &r genom konstruktionen en
: / g s pgrm, saledes (sats 34) DE=AB, BE=AD; |
Fig. 69. men AD gjordes=AB, siledes &aro alla fyra.

sidorna lika stora eller pgrmen liksidig. Emedan ~.
vidare AD ar|| BE och A A=R (konstr.), sd ar ock A }B’
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=R (sats 29 f) och deras motstiende vinklar dvenledes
riata (sats 34). Pgrmen AE ar sdlunda béde liksidig och

ratvinklig, d. v. s. en kvadrat (def. 30). V. S. G.

Anm. Detta problem ér blott ett enskilt fall av sats 34 f. 2, men
upptages hir for att ej rubba nummerféljden. Den pa anforda stillet
foreslagna konstruktionen fr édven hir den bekvimaste; men om den
anviindes, méaste beviset iindras direfter. Da ar figuren genom konstruk-
tionen liksidig, och man behéver endast bevisa, att den &r ritvinklig,
vilket litt kan ske, om man sammanbinder D med B. Beviset grundar
sig pa 2:a kongr. f., sats 32 f. 2 och ax. 2.

Sats 47. Teorem.

(Fig. 70.) I varje rdtvinklig triangel dr kvadraten pd
hypotenusan lika med summan av kvadralerna pd kateterna.

Antagande: /\ A= R

Péstdende: BC'=AB" + AC™.

Konstr. Upprita pd BC kvadraten BDEC, pi AB kvadra-
ten BG och pa AC kvadraten CH. Drag genom A linjen
AK || BD och sammanbind A med D, och F med C.

Bevis. \ DBC=R= A\ FBA (def. 30, ax. 11); lagg till
A ABC, o A ABD= A\ FBC (ax. 2). Nu #ar BA=RBF,
BD = BC, sasom sidor i samma kvadrat; alltsd ar A ABD
™ A FBC (1:a kongr. f.). Men rektangeln BK=2 A ABD
(sats 41). Emedan /A BAC ar=
R (ant.) och A BAG=R (konstr.;
def. 30), s ligga GA och AC i rat
linje (sats 14), °.° kvadraten BG
=2 A FBC (sats 41). Siledes &ar
rektangeln BK =kvadraten BG (ax.
6). PA samma satt bevisas, att
rektangeln CK ar = kvadraten CH.

Darfor ar kvadraten BE =kvadr.
BG + kvadr. CH, d. v. s. BC* =
AB*+AC. V. S. B.

* Kvadraten, som uppritas pa en linje AB,-pligar betecknas med
AB? eller AB%, som utlises: kvadraten pa AB.

5 — Lindman, Euklides.




